SS HAAA ASOY MIN 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2014 
الشعبة :علوم تجريبية 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 3 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الا 

التمرين الأول: ( 04 نقاط ) 
لتكن (u)‏ المتتالية العددية المعرفة كما يلي: 1= مه ومن أجل كل عدد طبيعي “A‏ چ- =u‏ 
و (,نا) المتتالية العددية المعرّفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي 2ء 4 + 4ا > بلا. 

1) بين أن (,) متتالية هندسية يُطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 

2) اكتب كلا من ۷« و ہن بدلالة . 

3 ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (,») على ]2. 

4) احسب بدلالة 7 المجموع رک حيث: ¥ +... + 1+ + 1= ۰S,‏ 


5) لتكن (,,0) المتتالية العددية المعرفة على ]1 كما يلي: ما 5= 


أ) بيّن أن المتتالية (,«) متزايدة تماما على ]2. 


ب) أحسبي (نلا- 6 lim‏ . 


التمرين الثاني: ( 05 نقاط ) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس «(Oh j,F)‏ 
نعتبر النقط (1;1-;4)2› (1:2:1-)8» (1:2-:1)© و (2)1:1:1. 
1) أ) تحقق أن النقط 4 8 و© تُعيْنَ مستويا. 
ب) بيّن أن(7)1:1:1 هو شعاع ناظمي للمستوي (480). 
ج) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (480). 
2) لتكن النقطة © مرجح الجملة المثقلة ((1-:©),(1(,)8:2:)!. 
أ) احسب إحدائيات ©. 
ب) لتكن (17) مجموعة النقط 1 من الفضاء التي تحقق: |25 |16 - 2315 + [MA‏ 
بيّن أن ('1) هي المستوي المحوري للقطعة المستقيمة [672©]. 
ج) أثبت أن معادلة ('1) هي : 3-0+ج2 + بر4 -6. 
3 بين أن المستويين (:4860) و ('1) يتقاطعان وفق مستقيم (4) يُطلب تعيين تمثيل وسيطي له. 


صفحة 1 من 4 


AVA ARSLAN 
) التمرين الثالث: ( 05 نقاط‎ 
. 2-622 +36 =0 حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة‎ )1 
› 4 لتكن النقط‎ (osu) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس‎ )2 
2 = لاحقاتها على الترتيب : (1+1) 2 3= ري 2= ۾2» 60/2 = 2 و‎ 
م2 و ب2(+1) على الشكل الأسي.‎ ٠ 2, أ) اكتب‎ 


(e 5 5 


068 وطا التي 


ج) بيّن أن النقط 0 84 و ١‏ تنتمي إلى نفس الدائرة التي مركزها › يطلب تعيين نصف قطرها. 
د) احسب عع ثم جد قيسا للزاوية [:671:01). ما هي طبيعة الرباعي /0/40؟ 
TT‏ 
3 ليكن ۸ الدوران الذي مركزه © و زاويته 
أ) اكتب العبارة المركبة للدوران ۸ . 
ب) عيّن لاحقة النقطة "0 صورة © بالدوران ۸ ثم تحقق أن النقط € »2 4 و' © في استقامية. 
ج) عيّن لاحقة النقطة '4 صورة 4 بالدوران ۸ ثم حدّد صورة الرباعي 08 04 بالدوران ۸. 
التمرين الرايع: ( 06 نقاط ) 
نعتبر الدالة العددية كر المعرقة على المجال ]+:0[ كما يلي: عم 
المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ([,0:1). 

1) أ) احسب () ر س و (*) 1 im‏ ؛ فسّر النتيجتين هندسيا. 
ب) ادرس اتجاه تغر الدألة ٣ر‏ على المجال ]+0[ ثم شكل جدول تغيّراتها. 
2)) ادرس وضعية المنحنى [,©) بالنسبة إلى المستقيم (4) الذي معادلته: 1= ر. 
ب) اكتب معادلة المماس (7) للمنحنى (,0) في النقطة ذات الفاصلة 1. 
ج) بيّن أن المعادلة 0 et‏ تقبل في المجال ]0;1[ حلا وحيدا » حيث 

3) أنشئ 3 C,)s‏ 
21n|x| 7 8‏ 
4) لتكن الدالة ۸ المعرّفة على [0) - 8 كما يلي: ۳ .h(x)=1+‏ 
و ليكن (,©) تمثيلها البياني في نفس المعلم السابق. 
أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × غير معدوم؛ 0 h(x)- h(-x)=‏ . ماذا تستنتج ؟ 
ب) أنشئ المنحنى (,©) إعتمادا على المنحنى (م©) ٠.‏ 
ج) ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي 7# عدد حلول المعادلة: )n-1( |x|‏ = تدها. 


1=( ×) ۶ و [م0) تمثيلها البياني فر 


e“ <q > 3 


ص 
باه 


صفحة 2 من 4 


SSS AMAN 


الموضوع الثاني 
التمرين_الأول: ( 04 نقاط ) 


1 
1) نعتبر المتتالية العددية (,) المعرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية 21 بحدها العام + €= ,#. 
( © هو أساس اللوغاريتم النيبيري ) . 

1) بين أن (,») متتالية هندسية » يُطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 
2) أحسب ,# im‏ » ماذا تستنتج ؟ 
3) احسب بدلالة 7 المجموع ,3 حيث: ,رلا +... + 1 + 14+ وله = ركد 

1) نضع؛ من أجل كل عدد طبيعي ١ء‏ (,)12- ,7 ( 1١‏ يرمز إلى اللوغاريتم النيبيري ). 
1) عبر عن 7 بدلالة ٠ر‏ ثم استنتج نوع المتتالية .)٠,(‏ 
2 أ) احسب بدلالة ” العدد بز حيث: ( ,4 ×... × 4 × يلا × )1۸ = P,‏ . 


ب) عيّن مجموعة قيم العدد الطبيعي ۸ بحيث: 0> .P, + 4n‏ 


التمرين الثاني: ( 05 نقاط ) 
لفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( ,أ ;0)» نعتبر النقط (2-;1-;4)1 » (3-:2-:8)1 و (2:0:0)©. 
1)أ) برهن أن 84 و0 ليست في استقامية . 
ب) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي )48٤(‏ . 
ج) تحقق أن 2-0 -2 - برج × هي معادلة ديكارتية للمستوي (480). 
2) نعتبر المستويين (2) و(0) المعرفين بمعادلتيهما كما يلي: 
50+ 22- بر- «:(ص) و 10=0+ -z‏ بر2 + «0(:3). 


برهن أنّ (2) و(0) يتقاطعان وفق المستقيم (4) ذي التمثيل الوسيطي: (12 > ); 1 

3 عبن تقاطع المستويات (2(:)480) و (9). 

4) لتكن ( 2:نز: ×) 14 نقطة من الفضاء. نسمي ((), 14) 4 المسافة بين 214 و المستوي (8) 

۴ ((14.)0) 4 المسافة بين و المستوي (0)؛ عيّن المجموعة (]) للنقط 14 بحيث: 
xd (M ,(P))= 14 xd (M .)©((‏ 6/. 


التمرين الثالث: ( 04 نقاط ) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 حيث: 
(z2-i)(z2”-2z+5)=0‏ 

2) في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (./0:2) ( وحدة الطول ”1 )» تعطى 
النقط 4 , 8 و0 التي لاحقاتها: 1= ,2 » 1+28- و2 و 1-21= ى2 على الترتيب . 

أ) أنشئ النقط 4 .8 و©. 

ب) جد ,رج لاحقة النقطة 25 المسقط العمودي للنقطة 4 على المستقيم ( 80). 

ج) احسب مساحة المثلث 486. 


صفحة 3 من 4 


SS ااا‎ 


3) ليكن 5 التشابه المباشر الذي مركزه 4 و نسبته ل وزاويته . 
٠‏ أ) عيّن الكتابة المركبة للتشابه '5 . 
ب) بيّن أنّ مساحة صورة المثلث 48٤٥‏ بالتشابه & تساوي em?‏ 


4) 1 نقطة لاحقتها 2» عيّن مجموعة النقط 234 حيث: |21 +1+ 2 = |2| 


التمرين الرابع: ( 07 نقاط ) 
]) - لتكن ع الدالة العددية المعرفة على 18 كما يلي: 4- :7+ 2 ×4- 2+3 - (*) ع. 
0 ) لصب )ع رسال د )ع وط 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ع على 8 ثم شكل جدول تغيّراتها. 
2) أ) بيّن أن المعادلة 0= (×)ع تقبل حلا وحيدا به حيث 0,8 > بد > 0,7. 
ب) استنتج حسب قيم العدد الحقيقي xX‏ إشارة («)ع. 
x3 -2x +1 7 5 8‏ 
1 - نعتبر الدالة العددية اا کے 
نر ادل دید ر لسرا على ۸ كا هه ر ی( / 
و [م0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس CN)‏ 
اال ال 


2 أ) بن أنه من أجل كل × من 312 چ 


E 2) ++ E 2x +1( 

ب) استنتج أن المنحنى [م0)) يقبل مستقيما مقاربا مائلا( 4) يطلب تعيين معادلة له. 

ج) ادرس الوضع النسبي للمنحنى ([م©) و (4) 
ET‏ او E‏ كر بسر 

(2x - ع2‎ +1( 

ب) استنتج إشارة (*)'/ حسب قيم × ثم شكل جدول تغيّرات الدالة كر. (نأخذ 0,1-.+ () / ) 
4) احسب (1)كر ثم حل في 18 المعادلة 0 > (<)/رء 
5) أنشئ المستقيم (4) و المنحنى .)٤,(‏ 
6) لتكن ۸ الدالة المعرّفة على ® كما يلي: 

و (0) تمثيلها البياني في المعلم السابق. 

أ) تحقق أنه من أجل كل × من 8 : 2-(*)  .۸)×(=f‏ . 

ب) استنتج أن ر کرو کی م لين ی ثم أنشئ (,©). 


x3 -4x?+2x ~1 
.h د‎ 
۴ 2x2 -2x +1 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط امتحان البكالوريا دورة: 2014 اختبار مادة: الرياضيات- علوم تجريية المدة: 3 سا و30 د 


(الموضوع الأول) عناصر الإجابة 
التمرين الأول:_(04 نقاط ) 
1) من n‏ من oN‏ = إذن (v,)‏ متتالية هندسية 


أساسها 2 0-2 و حدها الأول 5= 


© من أجل كل تمن 16+ ا[ 52 و و“ 4- 8= 


3) من أجل كل 7 من 71 » ل ( 4 )5= ,= و منه 0 > رلا - وبرلا . 


إذن (,1) متتالية متناقصة تماما على . 


4( کک 5 


5( أ) من أجل كل ر من N‏ > 0 < ,# - ب إذن (,«) متزايدة تماما على .N‏ 


التمرين الثاني: (05 نقاط ) 
1) ) (3:3:0-)48 ۰ (1:0:1-)46 ؛ 48 و 4٤‏ غير مرتبطين خطيا إذن ۸› 8و٤‏ | 0,75 


تعيّن مستويا (48€) . 
ب) 0= 1.48 و 0= 2.40 إذن 48 ل ۸ و ۸€ ل 7 و منه (2)1:1:1 شعاع - ا 
ناظمي للمستوي .)۸8٤(‏ 01 
00 سداد 0 
(40 ) 4€ و منه: 4d=-2‏ أي: 2-0 ع (ABC): x+ y+‏ ْ 05 
208-L ( 2‏ نفك gg‏ إذن [24ط-]ه. 01 

ب) (1) 11 معناه 112 = 116 إذن (10) هو المستوي المحوري للقطعة [612]. 0,50 
حر لس 2 ا 

3 ل ليكن (4:2-:1)6 شعاع ناظمي ل ('1). (1:1:1) 7 شعاع ناظمي للمستوي (4180 ). 

ا و 7 غير مرتبطين خطيا. إذن (480) و (1) متقاطعان وفق مستقيم (۸). 0,25 


صفحة 1 من 6 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط امتحان البكالوريا دورة: 2014 اختبار مادة: الرياضيات- علوم تجريية المدة: 3 سا و30 د 


التمرين الثالث: (05 نقاط ) 
0 )2( د ؛ +2-30/2)1 و 2 =( 1 =" 2 

Hedla, هد‎ .Z۾‎ =2" =6e 4 ورم ى‎ Ba ( (2 

e - 10077 --1 2 


6/2 
ج) 2 =8 0 = 0٥€‏ =4( =0( إذن النقط 0 » ۸ »8 » © تنتمي إلى نفس 


| الدئرة التي مركزها 7 و تصف قطرها 2 3/2 


OA. B Zc مسنم اه‎ 
.(CACB)= e | 7 0 


المثلث 4٥8‏ قائم في © و متساوي الساقين C4= ٥C8‏ والنقطة (/ منتصف القطعة [48 ] 
لا 4# = وع و كذلك منتصف القطعة [00] لان = و2 . 

| إن الرباعي OACB‏ مرب 0 

3( أ) العبارة المركبة للدوران R‏ = 2 


ب( ) 6/21 = ج26 ؛ جج2 =(1- 1 = جب2» ومنه 6و قر © مرتيظاق خطيا 

ج) (1+1-) 2= بر صورة الرباعي 01077 بالدوران ۸ هو الرباعي (المربع) 

. )لو 4 - (8 )!ل‎ ©( - © < R(A)= A' <R(O)=O0 : iY OAC' A 

التمرين الرابع:_(06 نقاط ) 

1)) -=(×)/ صا ؛ المستقيم ذو المعادلة 0 =× هو مستقيم مقارب للمنحنى [م© ). 
0و +× 

1= (8)/ ١1ا‏ ؛المستقيم ذو المعادلة 1= ر هو مستقيم مقارب ل [م6). 


با ليل فل چ کن ا ١ r()=5(1-1n»)‏ 

إشارة  :۴)»(‏ ي - م +0 

۶ متزايدة تماما على [0:6[ و متناقصة تماما على .]٠:+|‏ 
= جدوك نخيرات الدالة ۶ . 


0 1 _2lnx (2 


=1-(×)۴ و منه إشارة 1-()/ هي: معد + 6 


XxX 


صفحة 2 من 6 


05 


02,75 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط امتحان البكالوريا دورة: 2014 اختبار مادة: الرياضيات- علوم تجريية المدة: 3 سا و30 د 


(الموضوع الأول) عناصر الإجابة 


من أجل × من ]0:1[ (م©) أسفل (۸)ء من أجل × من ]0-+:1[ (,©) أعلى (۸) 
و (,©) يقطع (4) في النقطة (4)1:1 . 

ب) 2-1 حير : (3) 

ج) الدالة ۴ مستمرة و.متزايدة تماما على المجال [0:1[ .و lim /(%) =e‏ 

و 1<0-(1)/ ؛ إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة فإِنَ المعادلة 0 -()/ تقبل حلا 
وحيدا نه في المجال ]0:1[. 0,2+ > [693)/ .0,2 - [694)/ أي: 


0 م/م f(e**)x‏ إن غ >>“ ê‏ 


3 إنشاء المماس (7) و المنحنى [,©). 

eT‏ ل 
أو ((/ربر) محور تناظر ل (,ر6)). 

ب) في المجال ]55+:0[ء (×) /- (×)۸ و منه (,©) ينطبق على ( )٤,‏ 

وفي المجال ]0ل (C,)‏ هو نظير (Cr)‏ بالنسبة إلى (yy)‏ 

ج) |ذ|(1-) - # ١ا‏ معناه 7 - (*)7 و بالتالي حلول المعادلة هي فواصل نقاط 
تقاطع المنحنى (,6) و المستقيم ذي المعادلة 2م =ر مع R(‏ ©27). 

إذا كان 0 >77 للمعادلة حلين. 


إذا كان Daal‏ للمعادلة 4 حلول. 
ع8 


إذا كان E‏ للمعادلة حلين (مضاعفين). 
6 


إذا كان ابوه > المعادلة ليس لها أي حل. 
6 


03,25 


صفحة 3 من 6 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط امتحان البكالوريا دورة: 2014 اختبار مادة: الرياضيات- علوم تجريية المدة: 3 سا و30 د 


(الموضوع الثاني ) عناصر الإجابة 

التمرين الأول: (04 نقاط ) 

6+ لق( ) متتالية هندسية أساسها‎ e € من أجل كل 5 من 37 › ,ى"‎ (1 (I 
لہ = و . ا‎ e و حذها الأول‎ 

2) 0= ,كه صا نستنتج أن ( م4 ) متتالية متقاربة. 


+e 

6 ف م 5 

. من أجل كل من ۸ > ہہ - = ۷ ؛ و من أجل كل 8 من ]2 16- ,1 = وبر‎ (1 (I 
و‎ (n+1)(1 1 , 

08 اه E‏ 2 000 د وسار ا ود لو 7 کا 


1 ب) +An>Û‏ أي +8n+1>0‏ يدو .neN‏ 
و بالثالي: [0:8] 6ه و neN‏ أي (2610,1,2,3,4,3,6,7,8. 


التمرين الثاني:_(05 نقاط ) 
1) أ) (1-:1-:0)ضمء (40)1:1:2 ؛ 48 و 40 غير مرتبطين خطيا إذن »8 و٤‏ 


ليست في إستقامية. 
|x=1+@‏ _ . 
ب) تمثيل وسيطي للمستوي ( 48٤٣‏ )هو :(® >8 ,») : 8 +»-1-=ر إ أو أي تمثيل 
SE 26‏ 


ج) التحقق أن معدلة للمستوي (480 ) هي: 0 -2-ج -ير جير. 
6 (2-:1-:1) شعاع ناظمي ل () و (1-:3:2) و شعاع نامي ل (0). 
ا و را غير مرتبطين خطيا إذن (2) و (0) يتقاطعان وفق مستقيم (4). 
3-غ- 
- إثبات أن تمثيلا وسيطيا ل (4) هو: (8 )٤٤‏ 2 


3 تقاطع المستويات : ((5-:9:6-) 17 1-(0) 6 (ط)ح (480) ؛ (t=-6)‏ . 
xd ) 1 ,)0 ))(4‏ 14 - ((ط), x4 (M‏ 6/دأي |10+ z‏ بر2 + ع3| - |5 +22 01 |x‏ 
( )ا(۸ )=()حیث: 

.(B):4x + y -3z +15-0 و‎ (R):2x +3y +z +5 =0 


صفحة 4 من 6 


04 


05 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط امتحان البكالوريا دورة: 2014 اختبار مادة: الرياضيات- علوم تجريية المدة: 3 سا و30 د 


(الموضوع الثاني ) عناصر الإجابة 


التمرين الثالث:_(04 نقاط ) 
1 ما تي 0 -(2-1) أو (5=0+ 22-22)...و منه 2=1 
0 4 )= ^ 4 1+21= 2 › 1-21= "2 
| 2) ) إنشاء النقط 4 8 و © _ 
|ب) 1+1- بره 

ج) مساحة المثلث 180 هي كف 


6 أ) الكتابة المركبة ل 5 هى: 1ج جوز - ي 


ب) مساحة صورة 48٤‏ بالتشابه 5 هي: تين 2-1 1- وى 
4) 21 +1+ | -|2| أي 2-1 +2|-2| ومنه مجموعة النقط هي محور القطعة [(/0] 
حيث (2:1-)10 
) 


) التمرين الرايع:_( 07 نقاط‎ 
. lim g(x)=+e ؛‎ lim g(x) 3-٠ (Î (1(I 


اب) من أجل كل × من ® » 7+×8- ×6=(×) 'ع. من أجل كل × من R‏ »> 
0< )8 و بالتالي. 8 متز ايدة تماما على R‏ . جدول تغيّرات الدالة 8. 


2 أ) بم مستمرة و متزايدة تماما على 12ء 0,37- > (0,7) و 0,06 > (4)0,8 إذن 


حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 0= (×)ع تقبل حلا وحيدا بمحيث: 0,8 > 2 > 0,7. 


ب) إشارة (×)ع : ak FE‏ 

TT ST 

© وحن امن لجلا كل جر بهن 8 TR‏ وي +1 e‏ 
im (x)-}(« +1) |=0 9‏ 0= | ررم ım‏ . 


إذن المنحى (م©) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (4): (1+ #)ط- ر. 


1-3 1 4 
: =(1+ ۴ . من أجل كل × من ® » 
ع (2)22-2+1 0 0 5 0 
إشارة اج قا مهد ل + مم 


إذا كان × ينتمي 6 سسا فلم 6) أعلى (4)و إذا كان × ينتمي إلى ن فلن 
(/©) أسفل (4) و (م©) يقطع (4) في 1 


مجموع 


04 


02 


05 
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3 أ) من أجل كل x×‏ من 18 » ل 
FEI‏ = 2 
e E STIS‏ 
عد + ې - م د م 
جدول تغيّرات الدالة ‏ : 


(x -1((x +x -1( 


2x - 2x +1‏ 
و بالتالي 1=0- × أو 1=0- ×+ ۶× حلول المعادلة هي: 


0=(×) / تعني 0 = أي 1(=0- ×+ ×)(1- ×) 


5) اء المستقيم (2) و المتحتى 677] 


6 أ) التحقق من: من أجل كل + من ۸ » 2-()/ -(5)8 ٠‏ 


ب) [6) هي صبوزة ([م©) بالاسحاب الذي شاه (2-:۲)0 


إنشاء (,6) ) في المعلم السابق. 


صفحة 6 من 6 


0,25 


